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Abstract. The present article presents the genesis of the international con-
ference: Geometry and geometrical education in the current secondary and
high school, which took place on November 22-25, 2012 in Togliatti State
University. This conference was dedicated to the 70'® jubilee of professor
W.A. Gusiew (B.A. I'ycen), world-wide famous professor of Mathematics
education, author and co-author of Geometry textbooks and methodological
guidebooks for teachers of Maths, published for the need of students’ geo-
metrical education and having recommendation of the Russian Ministry of
Education and Science. In this work the crucial threads of the plenary lec-
ture of professor W. A. Gusiew and the points of the scientific program of the
Togliatti Conference are discussed. The plenary lecture, as well as papers
and groups’ and round table discussions revealed the results of research on
the problems of Geometry, and the state, quality and current problems of
geometrical education of pupils and students. Both Russian and foreign par-
ticipants of the conference, while judging and summarizing the results of the
conference, jointly expressed their concerns about the slow pace of adapting
the educational systems to the Bologna process, and about the current state
and quality of Maths education. The legitimacy of those concerns is shown
by the lower motivation of pupils and students to study Geometry and Ma-
ths, reduced number of Maths hours in school, confusing standards of Maths
education, reduced requirements on the Maths school-leaving examination
and Maths exams in universities.

Wstep

Narodziny miedzynarodowej konferencji naukowej zorganizowanej przez pra-
cownikéw Katedry Algebry i Geometrii Uniwersytetu Panstwowego w Togliatti
maja zwiazek z rosyjskim naukowo-metodycznym seminarium na temat: Geome-
tria i ksztalcenie geometryczne we wspotczesnej szkole sredniej i wyzszej, ktore
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odbylo sie w listopadzie 2009 roku w tutejszym Uniwersytecie z udziatem zapro-
szonych gosci z zagranicy. Nadto bylo ono zwiazane z Jubileuszem 70-lecia profe-
sora E. W. Potoskujewa z Katedry Algebry i Geometrii Uniwersytetu Paristwowego
w Togliatti, znanego autora podrecznikéw z geometrii dla uczniéw z klas o roz-
szerzonym i profilowanym nauczaniu matematyki oraz poradnikéw metodycznych
dla nauczycieli matematyki. Jego uczestnicy artykulowali istotne znaczenie tego
seminarium dla wspolczesnego rozwoju dydaktyki matematyki, monitorowania
rozwiazywanych probleméw geometrii i praktyki geometrycznego ksztalcenia ucz-
niéw i studentéw. I zaproponowali, aby nadaé temu seminarium status miedzyna-
rodowej konferencji naukowej, ktéra bedzie organizowana co trzy lata w Uniwer-
sytecie Panistwowym w Togliatti.

Pierwsza miedzynarodowa konferencja Geometria i ksztalcenie geometryczne
we wspotczesnej szkole sredniej © wyzszej odbyla sie w dniach 22-25 listopada 2012
roku w Uniwersytecie Paristwowym w Togliatti, ktéra bedziemy oznaczaé w tekscie
tego artykutu Togliatti’2012. Ta konferencja byta poswiecona jubileuszowi 70-
lecia znanego w $wiecie profesora W.A. Gusiewa, w ktorej uczestniczylo okoto
200 uczonych-matematykéw i dydaktykéow matematyki oraz mlodych adeptéw
rozpoczynajacych badania w dydaktyce matematyki z 11 panstw. I przebiegala
z udzialem jego uczniéw, dyplomantéw i przyjaciél, a takze z udzialem nauczy-
cieli akademickich i studentéw matematyki Uniwersytetu Panistwowego w Togliatti
i zaproszonych nauczycieli matematyki szk6t Togliatti. Wiodacy dydaktyk mate-
matyki Federacji Rosyjskiej profesor W. A. Gusiew jest dtugoletnim kierownikiem
Katedry Teorii i Metodyki Nauczania Matematyki Pedagogicznego Uniwersytetu
Panstwowego w Moskwie oraz znanym autorem lub wspétautorem podrecznikéw
szkolnych do geometrii i poradnikéw metodycznych dla nauczycieli matematyki
wydawanych dla potrzeb ksztalcenia geometrycznego mlodziezy szkolnej i majg-
cych rekomendacje Ministerstwa Os$wiaty i Nauki Federacji Rosyjskie;j.

Profesor R. A. Utiejewa — kierownik Katedry Algebry i Geometrii Uniwersy-
tetu Paristwowego w Togliatti — dokonala otwarcia migdzynarodowej konferencji
naukowej, ktére mialo $wiateczny i uroczysty charakter ze wzgledu na jubileusz
profesora W.A. Gusiewa. Niezwykle ciepto powitala Jubilata oraz wszystkich
uczestnikéw i1 wyrazila radosé, ze ta konferencja przyciagneta tak liczne grono
szanownych uczonych i uczniéw Jubilata. Nastepnie wielu uczestnikéw konferen-
cji przekazalo Jubilatowi serdeczne zyczenia i pozdrowienia, kwiaty i upominki,
stowa wdziecznosci za okazana im pomoc w czasie przygotowywania prac doktor-
skich, habilitacyjnych oraz odbitki swoich publikacji naukowych. Jubilat otrzymat
réwniez list gratulacyjny od Dumy Samarskiej i podziekowanie za wklad pracy
w ksztalcenie kadr naukowych z dydaktyki matematyki dla uczelni regionu admi-
nistracyjnego Samary.

Takze wspdétautor tego artykutu dotaczyt do grona oséb sktadajacych serdeczne
zyczenia i podziekowania dla Jubilata oraz przekazal wyrazy wdziecznosci i pol-
skie egzemplarze publikacji z dydaktyki matematyki. Profesor W. A. Gusiew wspo-
magatl ksztalcenie kadr naukowych dla Polski, bowiem byt konsultantem naukowym
w czasie stazy naukowych i przygotowywania prac habilitacyjnych z dydaktyki
matematyki J. Tockiego, H. Kakola i M. Klakli, ktére zostaly obronione w Peda-
gogicznym Uniwersytecie Paristwowym w Moskwie.
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Oto jak wspomina te wspétprace H. Kakol w przestanej i autoryzowanej wy-
powiedzi:

JKonsultantem naukowym mojej rozprawy habilitacyjnej pt.: Hanoavso-
8GHUE COBPEMEHHBIT METHUNECKUT CPEACTNE 00YUEHUA NPU USYHAHUL MATe-
mamury 6 wrorar Hosvwu (Zastosowanie wspdtczesnych srodkéw dydak-
tycznych w nauczaniu matematyki w szkolach w Polsce) byl profesor
W.A. Gusiew, ktéra obronilem w 2000 roku. Jej problematyka koncen-
trowala si¢ wokol zagadniern zwigzanych z wykorzystaniem kalkulatoréw,
kalkulatoréw graficznych, programéw komputerowych w procesie naucza-
nia i uczenia si¢ matematyki, tzn. w toku ksztaltowania pojeé¢ matematycz-
nych, prowadzenia rozumowan matematycznych, rozwigzywania zadai i pro-
bleméw matematycznych, a takze w procesie ksztaltowania jezyka
matematycznego. Nieoceniona pomoc w trakcie trwania mojego przewodu
habilitacyjnego otrzymatem od profesora W.A. Gusiewa, miedzy innymi
w nakresleniu problematyki mojej pracy habilitacyjnej, w przygotowaniu pu-
blikacji w jezyku rosyjskim. Jego zyczliwosé i przyjacielski stosunek do mnie
niewatpliwie przyczynily sie do tego, ze moglem caly przewdéd habilitacyjny
ukonczy¢ w ciggu trzech lat.

Takze M. Klakla w przeslanej i autoryzowanej wypowiedzi stwierdzil:

podobnie jak H. Kakol odbywalem staz habilitacyjny w Pedagogicznym Uni-
wersytecie Paistwowym w Moskwie u profesora W. A. Gusiewa, ktéry byt
takze moim konsultantem naukowym przy pisaniu pracy habilitacyjne;j.
W pazdzierniku 2003 roku obronilem w tym uniwersytecie prace habilitacyj-
na pt. Popmuposarue MeOPUECKOT MAMEMAMUYECKOT JEAMENLHOCTNU YHa-
WUTCA KAACCOB C Y2AYOAEHHDIM USYUEHUCM MAMEMAMUKY 6 wKoaar [losv-
wu (Ksztattowanie twdrczej matematycznej dziatalnosci uczniow klas z pogle-
bionym uczeniem si¢ matematyki w szkotach Polski), otrzymujac stopient dok-
tora habilitowanego nauk pedagogicznych (specjalnosé¢ 13.00.02 — teoria i me-
todyka nauczania i wychowania (matematyka)), zatwierdzony przez Wyzsza
Atestacyjna Komisje dnia 19 marca 2004 roku”.

Znaczace wyniki naukowe i fragmenty z tej pracy habilitacyjnej zostaly wlaczo-
ne do monografii W. A. Gusiewa pt.: Teopemuueckue 0cHobl 00YyHeHUA MAMEMA-
muke 6 cpednell WKoAe: NCUTOA02USL MATMEMAMUYECK020 00pasosanus, (S. 473)
opublikowanej przez wydawnictwo Ipocda w 2010 roku i rekomendowanej przez
Ministerstwo Oswiaty i Nauki Federacji Rosyjskiej jako podrecznik dla studentéw
uniwersytetow pedagogicznych na specjalnosci matematyka. A profesor W. A. Gu-
siew tak stwierdza: w mapisaniu tej ksigiki uczestniczyt blyskotliwy matematyk-
dydaktyk matematyki Maciej Klakla, uczen profesor Zofii Krygowskiej z Polski.
(zob. VYreena, 2012, s. 26). Ten cytat dotyczy tekstu na stronach 315-449 tej
monografii, ktéry jest z pracy habilitacyjnej M. Klakli.

Po uroczystym otwarciu konferencji Togliatti’2012 przystapiono do realizacji
jej programu naukowego i kulturalnego. Na program naukowy sktadaty sie wyktady
plenarne i referaty, ktére koncentrowaly sie na wybranych zadaniach badawczych
dotyczacych trzech wiodacych kierunkéw: 1) badania naukowe w zakresie geo-
metrii, 2) problemy ksztalcenia geometrycznego w szkole $redniej, 3) problemy
ksztalcenia geometrycznego w szkole wyzszej. A jego dopelieniem byt okragly
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stét na temat: Problemy ksztatcenia geometrycznego w Rosji i zagranicg, na ktérym
przedyskutowano i podsumowano ujawnione w wystapieniach uczestnikéw konfe-
rencji wyniki badan, doswiadczenia i problemy dotyczace wspélczesnej praktyki
ksztalcenia geometrycznego uczniow i studentow.

1. Zrealizacji programu naukowego konferencji Togliatti’2012

Niektore szczegotowe fakty biograficzne oraz wnikliwg jakosciowg analize doty-
czacy dzialalnosci dydaktycznej i tworczosci W. A. Gusiewa przedstawity jego dok-
torantki T. A. Sotnikowa i R. A. Utiejewa w wygloszonym wykladzie plenarnym
pt. Hayuno nedazozuueckan deameavhocms Baaepus Aaexcandposuya Iycesa
(x 70-remuto co Ons poowcdenus) (zob. Vreema, 2012, 5-31). A sam Jubilat
w uzupeieniu do swojego CV dodal, ze w jego zylach plyna Slady polskiej krwi
ze strony mamy. I stwierdzil, ze po raz pierwszy wyrazit zgode, aby ujawnié opinie
akademika A.N. Kolmogorowa o projekcie jego pracy doktorskiej. Nadto zary-
sowal kulisy nawiazania z nim wspétpracy dydaktycznej i naukowej oraz w pracach
zespolu — dla zmodernizowania koncepcji matematycznego ksztalcenia, szkolnych
podrecznikéw do nauczania geometrii i matematyki w ZSRR — ktéry powotal ten
wybitny matematyk radziecki. Z radoscia wspominal o owocnym okresie swo-
jej pracy w szkole-internacie przy Uniwersytecie Moskiewskim im. Lomonosowa
oraz czasy zespolowego pisania podrecznikéw szkolnych geometrii i poradnikéw
dla nauczycieli matematyki we wspélpracy z akademikiem A.N. Kolmogorowem.
I mozna by tu przywola¢ stlowa Antoine’a de Saint-Exupéry’ego: Szukasz sensu
zZycia, a przeciez sens to przede wszystkim stacé sie sobg ..., Czlowiek jest tym
wiekszy, im jest bardziej sobg, ktore jakze sg adekwatne do dzialalnosci spotecznej,
organizacyjnej, dydaktycznej i naukowej W. A. Gusiewa. Bowiem jego dokonania
i tworczosé, jego szkota naukowa potwierdzaja, ze jest on wszechstronna, znaczaca
osobowoscia i nadal pozostaje w obszarze badan dydaktyki matematyki. Ponadto
jest on w tym srodowisku naukowym soba! (zob. Yreesa, 2012, s. 5-31).

W. A. Gusiew wyglosit wyklad plenarny zatytutowany System umiejetnosci ba-
dawczych przy rozwigzywaniu szkolnych zadan geometrycznych, w ktérym podjat
problem badania systemu kompetencji przy rozwiazywaniu szkolnych zadan geo-
metrycznych (zob. Yreesa, 2012, s. 32-38). I przypomnial, ze dla ludzkosei ist-
nieje jeden wiecznie nierozwigzany problem: jak rozwigzac zadanie matematyczne?
Chociaz wielu twoérczych matematykéw, dydaktykéw matematyki, metodykéw
i nauczycieli matematyki prébowalo i nadal prébuje odpowiedzie¢ na to pytanie.
W wielu krajach sa specjali$ci w zakresie rozwiazywania zadan matematycznych
oraz znana jest ksigzka G. Polyi Jak to rozwigzaé¢? 1 dodal, takze w Rosji wielu byto
i jest takich specjalistéw. Mozna do nich zaliczy¢: A. 1. ®erucosa, 3. A. Ckorrena,
1. ®. llapuruna, FO. M. Kossiruna i innych. O problemach rozwiazywania zadai
matematycznych, w szczegélnosci poszukiwania ich rozwiazaii, o wgladzie (insight)
w zadanie matematyczne i poszukiwanie jego rozwiazania, a takze o psychologii
i dydaktyce ksztalcenia matematycznego pisza miedzy innymi: B.I. Boarsmacku
n A.TI. Casun (2003), B.A. T'yces (2003, 2010). Nadal to sa problemy glo-
balne: jak rozwiaza¢ zadanie matematyczne? Jaka jest wspélczesna koncepcja
psychologiczno-pedagogiczna ksztalcenia matematycznego uczniéw oraz studentow
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na réznych kierunkach i specjalnosciach studiéw? Nadto w Federacji Rosyjskiej
pojawil sie nowy problem: jak organizowaé i przeprowadzaé¢ paristwowy egzamin
maturalny z matematyki (EI'9) przy pomocy rozwiazania odpowiedniego zestawu
zada1i, aby rzetelnie okresli¢ poziom rozwoju matematycznego uczniéw konczacych
szkole srednig (ponadgimnazjalna)?

W. A. Gusiew po sformulowaniu pewnych refleksji dotyczacych EI'D podkreslit,
ze zarowno nauczyciele matematyki, jak i uczniowie chcg jak najszybciej otrzymacé
rozwigzanie zadania matematycznego w formie pisemnej. Ale to nie zawsze jest
realne i nie tak nalezy minimalizowac czas na jego rozwiazanie. Analizujac umiejet-
nosci badawcze przy rozwiazywaniu szkolnych zadan geometrycznych nalezy wy-
rézni¢ dane i szukane zadania, figury dotyczace tych danych i szukanych oraz
ustali¢ zwiazki miedzy wlasnosciami wyodrebnionych figur. W toku rozwigzywania
danego zadania geometrycznego nie jest trudno wyobrazié¢ sobie sytuacje okreslong
pytaniem: czy wszystkie wyzej wymienione umiejetnosci badawcze bedg niezbedne,
beda wykorzystane? 1 dalej, W.A. Gusiew z pokora skierowal swoje refleksje
na potencjalnie mozliwe sytuacje dotyczace rozwiazywania zadai matematycz-
nych na EI'S. W szczegélnosci podkreslil, ze zaproponowana metodyka moze
okazac¢ sie nieskuteczna na EI'D, np. dla rozwiazania pewnego zadania geome-
trycznego, bo do jego rozwigzania moze by¢ niezbedna jaka$ niestandardowa idea
badz idee albo swoista metodyka. O takim mozliwym przypadku pisza takze
B.T. Bosrsinekuit n A.TI. Casun (zob. Bouarsinckuii, 2012). Na przyktadzie pro-
stego zadania: znaleZé kgt miedzy dwusiecznymi kgtow przyleglych, W. A. Gusiew
zilustrowal zaproponowana metodyke rozwigzywania szkolnych zadan geometrycz-
nych. I zachecil do kontynuowania badari nad jej wdrozeniem do praktyki szkolnego
nauczania geometrii i matematyki, w szczegélnosci z wykorzystaniem niestandar-
dowych zadan rozwijajacych tworcza matematyczng aktywnosé uczniow.

Przejawami tworczosci uczestnikéw konferencji i zainteresowania jej tematyka
byly nadestane i przyjete wyklady plenarne, referaty i opracowania, ktére zostaly
opublikowane w pracy zwartej (zob. ¥Yreesa, 2012). A zgrupowano je w nas-
tepujacych rozdziatach: 1) wyktady plenarne, 2) nowe standardy ksztalcenia geo-
metrycznego, 3) ksztalcenie geometryczne uczniéw klas poczatkowych, 4) ksztalce-
nie geometryczne w szkole sredniej, 5) poglebione nauczanie geometrii w szkole, 6)
metoda projektéw i dzialalno$é badawcza w ksztalceniu geometrycznym uczniow
i studentéw, 7) historia matematyki i ksztalcenia geometrycznego, 8) ksztalcenie
geometryczne w szkole wyzszej, 9) ksztalcenie geometryczne studentéw na nie-
matematycznych specjalnosciach, 10) stosowanie innowacyjnych i interaktywnych
technologii w uczeniu si¢ geometrii, 11) krétkie informacje o uczestnikach konfe-
rencji.

Podsumowanie

Zaréwno wyklady plenarne, jak réwniez referaty i dyskusje w sekcjach te-
matycznych oraz dyskusja w ramach okraglego stotu uczestnikéw konferencji To-
gliatti’2012 odslonily badane problemy geometrii oraz stan, jako$¢ i wspélczesne
problemy ksztalcenia geometrycznego uczniéw i studentéw. Zaréwno uczestnicy
konferencji z Federacji Rosyjskiej, jak réwniez z innych panstw, oceniajac i podsu-
mowujac jej wyniki zgodnie wyrazali takze niepokdj z powodu zbyt powolnego
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wdrazania sie systeméw ksztalcenia zgodnych z procesem boloniskim, a takze wspot-
czesnego stanu jakosci wdrazania ksztalcenia matematycznego. A przejawami tego
sg: obnizona motywacja uczniéw i studentéw do uczenia sie matematyki, zmniej-
szanie liczby godzin na realizacje programu nauczania matematyki, zagmatwane
standardy ksztalcenia matematycznego, obnizone wymagania na egzaminie ma-
turalnym z matematyki, obnizone wymagania na egzaminach z matematyki lub
z przedmiotéw matematycznych dla studentéw.

R. A. Utiejewa podsumowujac konferencje Togliatti’2012 stwierdzita, ze w Fe-
deracji Rosyjskiej geometria jako przedmiot wspélczesnego ksztalcenia uczniow
i studentéw stracila o wiele wiecej niz matematyka. I przypomniala stowa znanego
geometry I. F. Szarygina: geometria to jest witamina dla mdzgu ludzkiego. Dla
wszystkich oczywistym jest fakt, ze dla rozwoju fizycznego dziecka niezbedne jest
pozywienie pelnowarto$ciowe i zréznicowane. A dla jego rozwoju intelektualnego
niezbedne sg zabawy i gry, éwiczenia adekwatne do jego mozliwosci percepcyjnych,
czyli réznorodne dla niego ,,pozywienie intelektualne”. Wspdlczesnie nie kwestio-
nuje sie, ze matematyka, w szczegélnosci geometria, jest jednym z pelnowartoscio-
wych i niezbednych przedmiotéw w systemie ksztalcenia. I kontynuujac stwier-
dzilta, ze w Swiat geometrii powinno sie wprowadzac¢ uczniéw juz od pierwszej klasy.
To jest niezbedne dla sukcesywnego treningu ich mézgu, rozwoju ich myslenia geo-
metrycznego i wyobrazni geometrycznej. Obecnie w systemie szkolnego ksztatcenia
w Federacji Rosyjskiej ujawnily si¢ niepokojace tendencje: 1) zmniejsza sie liczbe
godzin na realizacje programu nauczania matematyki, 2) malo jest zadani geome-
trycznych na EI'D, 3) nauczyciele matematyki przygotowuja swoich uczniéw do
EI'S w zasadzie z zakresu algebry i elementéw analizy matematycznej. Takze
dodata, ze w Federacji Rosyjskiej pozostalo mato geometréw i dydaktykéw na-
uczania geometrii, co rzutuje takze na jakos$é ksztalcenia nauczycieli matematyki
w uczelniach wyzszych oraz na ich doskonalenie zawodowe. A poprawa obecnego
stanu ksztalcenia geometrycznego we wspolczesnej szkole sredniej moze nastapic,
jesli bedzie 1) wigcej godzin na realizacje tresci programowych z geometrii i ucze-
nie sie geometrii, 2) poprawi sie poziom kszta ksztalcenia nauczycieli matematyki
i ich doskonalenia w ramach kurséw podnoszenia kwalifikacji zawodowych (zob.
Crapyxuna, 2012).

Miedzynarodowa konferencja Togliatti’2012 byla twérczym forum naukowym.
Po wykladach plenarnych i referatach oraz oficjalnych nad nimi dyskusjach jej
uczestnikéw mialy jeszcze miejsce nieformalne kontakty. Wieczorne spotkania z au-
torami tych wykladow i referatéw, dalsze dyskusje z nimi oraz nieskrepowana wy-
miana pogladéw o problemach poruszanych w nich lub w toku realizacji programu
konferencji pozwolily wzbogaci¢ wiedze i doswiadczenie jej uczestnikéw. Taka
formula konferencji bardziej zintegrowala jej uczestnikéw i data mozliwosé pozna-
nia nowych publikacji i wynikéw badan. Czterodniowy program naukowy konfe-
rencji okazal sie dla jej uczestnikéw, szczegdlnie dla tych, ktérzy po raz pierwszy
byli go$émi Katedry Algebry i Geometrii Uniwersytetu Panstwowego w Togliatti,
kursem doskonalenia ich kwalifikacji w zakresie geometrii i ksztalcenia geometrycz-
nego. Nadto pozwolil wzbogacié¢ ich wiedze i umiejetnosci, metodologie badania
probleméw geometrii i ksztalcenia geometrycznego we wspélezesnej szkole sredniej
i wyzszej.
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